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NAVODILA

Pazljivo preberite besedilo naloge, preden se lotite resevanja. Nalog je 10, ocena pa
je enaka navzgor zaokrozenemu Stevilu pravilnih odgovorov. Ko je ponujenih vec
moznosti, je lahko pravilnih odgovorov vec. Ko ni ponujenih odgovorov, na kratko
pojasnite vas razmislek.
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1. Naj bodo A, By, Bs, ..., B, dogodki. Naj bo dogodek A neodvisen od dogodka
B, N B,NN---N B, za vsak nabor indeksov z 1 < 41 < 19 < -+ < 1y, < 1.
Pokazite, da je dogodek A neodvisen od dogodka U}, B;.

2. Naj za slucajno spremenljivko X velja

1
P(X =k)=
X=0= o
zak=12,... kjer je s> 1in
1
<(S):ZE‘
k=1

Pokazite, da sta dogodka {X € {2,4,6,...}} in {X € {3,6,9,...}} neodvisna.

3. Naj za diskretne slucajne spremenljivke X, Y in Z velja
P(Z =zp|X =2, Y =y) = P(Z = 2,,| X = )

za vsak mozen par vrednosti xy in g; slucajnih spremenljivk X in Y in za vsako
mozno vrednost z,,. Pokazite, da je

P(Z =zp,Y =y|X =x) = P(Z = 2| X = 2) P(Y = y| X = xy)

Za VSe Tk, Y; N Zp,.

4. Pozitivne slucéajne spremenljivke 7', 7", X, X’ naj imajo gostoto oblike
froxxi(tt, z,2") = g(t +1)h(x + 2')

za funkciji g in h. Ali sta vsoti T+7" in X 4+ X’ neodvisni slu¢ajni spremenljivki?



Verjetnost, 2019/2020, M. Perman, M. Rai¢

5. Naj bodo X; ~ exp(1), za slucajne spremenljivke Xs,..., X,, pa naj za k > 2
velja

Fx, (x) = /0 e *Fx, (x—s)ds.

Navedite porazdelitev slucajne spremenljivke X,,.

6. Naj bodo X7, X5, ... neodvisne z X; ~ Geom(p) za k = 1,2,.... Definirajte
Sp=X1+4+ -+ X,. Naj bo a > n celo stevilo. Utemeljite, da je

P(S,<a< Su,41)=PY =n),

kjer je Y ~ Bin(a, p).

7. Predpostavite, da sta X <Y nenegativni celostevilski slu¢ajni spremenljivki in
da velja

P(Y =U|X =k) =yl — k)

za vse | > k > 0, kjer je ¢ znana funkcija. Pokazite, da velja

E(Y)=E(X)+ Y ki(k).

8. Naj bodo Uy, U, ..., U, neodvisne in enakomerno porazdeljene na (0,1). Za
0 <z <y <1 definirajte

X:Zl(ngx) in Yzzl(UkS?J)
k=1 k=1

[zracunajte cov(X,Y).
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9. Naj bodo &1, &, . .. neodvisne in celostevilske sluc¢ajne spremenljivke z E (&) = 0
za vse k =1,2,.... Definirajte
Xo= > &
1<i<j<k<n
Izracunajte

E(Xn+1’£1 = @17"'7571 - an) .

10. Naj bodo Iy, I, ..., I, neodvisne z I ~ Bernoulli(py) za k = 1,2,...,n. Pred-
postavite, da je Iy + Iy + - - - + I,, ~ Bin(n, p). Kaksni so lahko pq,pa, ..., p,7



