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NAVODILA

Pazljivo preberite besedilo naloge, preden se lotite resevanja. Nalog je 10, ocena pa
je enaka navzgor zaokrozenemu Stevilu pravilnih odgovorov. Ko je ponujenih vec
moznosti, je lahko pravilnih odgovorov vec. Ko ni ponujenih odgovorov, na kratko
pojasnite vas razmislek.
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1. Za dogodke Ay, As, ..., A, naj velja

za vsak nabor indeksov 1 < iy < is--- < 1, < n. Pokazite, da je

P (Ul AuB) =1— f[ (1— P(A4|B)) .

k=1

2. Naj bo U ~ U(0,1) in a > 0. Izracunajte gostoto slu¢ajne spremenljivke

X =(=loglU)".

3. Naj za pozitivno sluc¢ajno spremenljivko X velja
P(X <z)=zP(X > x)

za vse x > 0. Pokazite, da ima X gostoto, in jo izracunajte.

4. Slucajne spremenljivke X, Y in Z naj imajo gostoto

gzt y+z) zazyz>0
Ixyz(x,y,z) = { 0 sicer.

za neko nenegativno funkcijo g. Izracunajte gostoto slucajne spremenljivke W =
X+Y+ 7.
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. Naj bon > 2 naravno stevilo in 0 < p < 1. Ali obstajata neodvisni nekonstantni
slucajni spremenljivki X in Y, za kateri je X +Y ~ Bin(n,p)? Utemeljite vas
odgovor.

. Naj bosta X in Y strogo pozitivni nekonstantni slucajni spremenljivki. Ali sta
lahko slu¢ajni spremenljivki U = XY in V = Y/X neodvisni? Utemeljite vas
odgovor.

. Slucajne spremenljivke Xy, X1, ..., X,, naj imajo pricakovano vrednost 0 in vari-
anco 1. Nadalje naj bodo sluc¢ajne spremenljivke Xy, X7 — pXo, ..., X,, — pX, 1
neodvisne. Izracunajte cov (Xo, X,,).

. Naj bodo X1, X», ..., X, neodvisne in eksponentno porazdeljene s parametri A
za k=1,2,...,n. Izracunajte verjetnost

P(min(Xl,Xg, R ,Xn) > y)
za y > 0 in izpeljite gostoto spremenljivke

Y = min(Xl,XQ, ce ,Xn) .

9. Naj bosta X in Y enako porazdeljeni in neodvisni, F(z) in G(z) pa omejeni

nepadajoc¢i funkciji. Utemeljite, da je

E[(F(X) - FY)(G(X) = G(Y))] = 0.
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Sklepajte, da je
cov(F(X),G(X)) >0.

10. Za slucajni spremenljivki NV in X naj velja N ~ Po(u), X pa naj ima pogojno na
{N = n} binomsko porazdelitev s parametroma n in p. Binomsko porazdelitev s
parametrom n = 0 interpretiramo kot porazdelitev, ki podeli tocki 0 verjetnost
1. Katera od spodnjih trditev je pravilna?

a. X ima binomsko porazdelitev.
b. X ima Poissonovo porazdelitev.
c. X ima geometrijsko porazdelitev.

d. X ima negativno binomsko porazdelitev.

Utemeljite vas odgovor.



