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NAVODILA

Pazljivo preberite besedilo naloge, preden se lotite resevanja. Nalog je 10, ocena pa
je enaka navzgor zaokrozenemu Stevilu pravilnih odgovorov. Ko je ponujenih vec
moznosti, je lahko pravilnih odgovorov vec. Ko ni ponujenih odgovorov, na kratko
pojasnite vas razmislek.
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1. Naj bodo Aj, As, ... dogodki, za katere predpostavimo, da je
D P (AfN App) < 00
k=1

in

k—o0

Pokazite, da je
P (Np>1 Ugsn Ax) =0.

2. Naj bodo slu¢ajne spremenljivke W, W in I neodvisne. Naj bo I ~ Bernoulli(p)
za dolocen p € (0, 1), W in W; pa nenegativni celostevilski z enako porazdelitvijo.
Naj velja

W=1+1-Wy.

Poiscite porazdelitev slucajne spremenljivke W.

3. Zvezna slucajna spremenljivka X naj ima vrednosti na intervalu [a, b]. Naj bo
a =1x9 < 11 < -+ < x, = b particija intervala [a,b] in privzemite, da je
porazdelitvena funkcija Fx zvezna in je na vsakem intervalu [zy_1, x| linearna.
Definirajte funkcijo f: [a,b] — [0,1] s predpisom

Tr+1—Tk

Tt gaxp<r <z ink=1,2...,n—1
flz) = _
1 zax=>0

Kaksna je porazdelitev sluc¢ajne spremenljivke U = f(X)?



4. Naj bodo sluc¢ajne spremenljivke Z;, Zo, U neodvisne in velja 7, Zy ~ N(0,1),
U pa ima vrednosti na (0,1) ter gostoto fy(u). Kaksna je porazdelitev spre-

menljivke
W =VUZ +V1—-UZ?

Namig: primerno pogojujte.

5. Kot znano privzemite, da za neodvisni in enako porazdeljeni X in Y porazdelitev
vsote X +Y enoli¢no doloca porazdelitev X. Naj bosta X, Y neodvisni in enako
porazdeljeni, vsota X +Y pa naj ima enako porazdelitev kot razlika U — V', kjer
sta U,V neodvisni in U,V ~ I'(2,1). Poiséite gostoto slucajne spremenljivke X.

6. Naj bo X nenegativna diskretna slu¢ajna spremenljivka s konéno mnogo vred-
nostmi. Utemeljite, da je

7. Naj bosta X in Y diskretni slucajni spremenljivki. Predpostavite, da sta slucajni
spremenljivki X in Y — aX neodvisni za neki a. Pokazite, da je

E(Y|X =) = E(Y) —aE(X) + azy



za vsako mozno vrednost zj slucajne spremenljivke X.

8. Naj bodo Uy, Us, ..., Uy neodvisne in enakomerno porazdeljene na (0, 1). Defini-
rajte

j 1, cejeUr >U in
™Y 0 sicer.

Za vse mozne pare (k,l) in (m,n) izracunajte

COoVv (Ik:l; [mn> .

9. Naj bodo Xy, Xs,..., X, enako porazdeljene, neodvisne celostevilske slucajne
spremenljivke. Oznacite S, = X7 + --- + X,,. Pokazite, da za i # j velja

E(X:X;|S, = k) — E(Xi|S, = k) E(X,]S, = k)
- (B (X?|S, = k) — E(X1]S, = k)?) .

n—1

Namig: ali so vse pogojne pricakovane vrednosti E(S,X;|S, = k) enake? Kaj pa



10. Naj bodo slucajne spremenljivke W, Wy, W5, I; in I; neodvisne, nenegativne in
celostevilske. Privzemimo, da imajo W, W in W5 enako porazdelitev. Naj bo
Iy, I ~ Bernoulli(3) in naj velja

W=2+1 -Wy+ 1 -W,.

[zracunajte rodovno funkcijo slucajne spremenljivke W.









